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Goniometrické rovnice 2

Identita, substitucia a rozklad na sucin

ZlozitejSie goniometrické rovnice

Ked rovnica nie je v zakladnom tvare, cielom je previest’ ju na zakladny. Pomahaju nam pritom tri nastroje:
zakladna identita, substitucia a rozklad na sucin.

Zakladna goniometricka identita
Najdélezitejsi vztah celej goniometrie. UmoZniuje nahradit kosinus sinusom (alebo naopak), a tym zjednotit
rovnicu na jedinu funkciu.

2

sin2x+cos x=1

sin2x=1 —coszx c coszx=1 —sin2x

Rovnice kvadratické v sinuse alebo kosinuse

Ak sa v rovnici objavi sin® x aj sin x, zavedieme substituciu t = sin x. Dostaneme kvadraticku rovnicu. Pozor
na podmienku: hodnoty sinusu aj kosinusu lezia vzdy medzi -1 a 1.

t=sinx, -1sts<1

korene mimo tohto intervalu treba vylucit

Priklad - 2sin®> x - sinx - 1=0
Substiticiat=sinx: 22 -t-1=0

Korene: t =1 at=-1/2. Oba lezia v intervale od -1 po 1.

Navrat: sinx =1 — x =90° + k-360°
sin x =-1/2 — x = -30° + k-360° alebo x = 210° + k-360°

Priklad - s vyuzitim identity
cos® x — sin® x = 1

Nahradime sin® x = 1 - cos? x:
coszx—(1 —coszx)=1 — 2cos®x =2
cos’x=1 — cosx =1

x = k-180°

Rozklad na sucéin

Ak sa da rovnica zapisat ako sucin rovny nule, rieSime kazdy Cinitel zvlast. Nikdy nedelme celu rovnicu
vyrazom so sinusom alebo kosinusom — prisli by sme o rieSenia.
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Priklad - sinx - cos x=0

Sucin je nulovy, ked je nulovy asponi jeden Cinitel.

sinx =0 — x =k-180°
cos x=0— x=90° + k-180°

Obe skupiny spolu davaju x = k-90°.
Casté chyby
rozkladame na sugcin.

nenadobudnu.

Cvicenia
1. Vyrie$ sin®x = 1
3. Zjednodus 1 - cos? x
5. Vyrie$ sin®x +sinx=0

7. Ma rovnica sin x = 1,5 rieSenie?

Vysledky

Koren mimo rozsahu. Ak zo substitlcie vyjde t = 2, rieSenie neexistuje — sinus ani kosinus taku hodnotu

Zabudnuty navrat. Po vyrieSeni kvadratickej rovnice treba z t dopocitat’ x.

2. Vyrie$ 2cos’x-1=0 pre cos x
4. VyrieS sinx - cos x=0
6. Zjednodus sin® x + cos? x

8. Vyrie$ cos? x =0

Delenie funkciou. Ak rovnicu vydelime cos x, stratime vSetky rieSenia, kde je cos x = 0. Namiesto delenia

1. x = 90° + k-180° 2. cos x = +V2/2 3. sin® x 4. x = k-90° 5. x = k-180° alebo x = -90° + k-360° 6. 1 7. nie 8. x = 90° +

k-180°
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